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Ovogodisnji niz simulacija zavrSavamo zadatcima za vjezbu za drzavno natjecanje. Pokusajte ove zadatke rijesiti
unutar 240 minuta koliko je predvideno na natjecanju, i to bez ikakvih pomoénih materijala. RjeSenja ¢emo,
kao i kod prethodne dvije simulacije, objaviti iduéi tjedan. Sretno s rjeSavanjem!

Zadatak 1.
Neka su a, b, ¢ razli¢iti cijeli brojevi. Dokazite da vrijedi:

4a*+ b2+ = (a+b+c)?+8.

Zadatak 2.
Neka su a, b, ¢, d prirodni brojevi takvi da je ab — cd djeljiv s a + b + ¢ + d. Dokazite da je broj a+b+c+d
slozen.

Zadatak 3.

Andrea i Branimir igraju igru. Andrea ima n kamencic¢a u $egiru i na po¢etku nekoliko (moguce i nula) kamencic¢a
stavi iz SeSira u Saku. U svakom potezu Andrea ili vrati jedan kamenci¢ u SeSir, ili stavi jo§ jedan kamenéié iz
SeSira u Saku. Branimir zna broj n i nakon svakog Andreinog poteza pogada koliko je kamencica u SeSiru. Ako
pogodi, on pobjeduje i igra zavrSava. MoZe li Branimir sigurno pobijediti?

Zadatak 4. L
Zadan je pravokutnik ABCD. Simetrala duzine BD sijece pravce AB i BC redom u tockama E i F'. Neka su
M i N polovista duzina C'D i AD. Dokazite da su pravci FM i EN okomiti.

Zadatak 5.
U ravnini je dano n kruznica radijusa 1 tako da se nijedne dvije ne sijeku (kruznice se mogu dodirivati). DokaZite
da je kruznice moguce obojati u 4 boje tako da se nijedan par kruZnica iste boje ne dodiruje.



