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1. razred

. Nadi sve ¢etvorke nenegativnih cijelih brojeva (a,b, ¢, d) za koje vrijedi:
4% + 5" +6° =177

. Neka je P toctka unutar kvadrata ABCD takva da vrijedi: |PA|: |PB]:|PC|=1:2: 3. Koliko iznosi
mjera kuta ZBPA?

. U trapezu ABCD (BC||AD), ZBCD = 72°, |[AD| = |BD| = [CD|. Neka je K totka na BD takva

da je |AK| = |AD|, te neka je M poloviste duzine C'D. Ako je N sjeciste AM i BD, dokazi da je
|BK|=|ND|.

. Dokazi nejednakost
1

< 1 1997 1
1999 2

" 7098 < 14

3.9
46

2. razred

. Neka su z i y prirodni brojevi veéi od 1 takvi da je 2% + xy — y potpun kvadrat. Dokazi da je x +y+ 1
slozen broj.

. Za skup tocaka u ravnini kazemo da je Pitagorejski ako za svako bojanje tog skupa u dvije boje postoje
tri tocke iste boje koje su vrhovi pravokutnog trkuta. Odredi jesu li kruznica i jednakostrani¢an trokut
pitagorejski skupovi.

. Neka je ABCD cetverokut takav da vrijedi: Z/CAB = ZCDAi /BCA = ZACD. Neka je M poloviste
duzine AB. Dokazi: /BCM = /DBA

. Za proizvoljnih n realinih brojeva x1, zs, ..., z, € [0, 1] pokazi da vrijedi:

(x1 + 22+ oo+ 2 + 1) > 4(2F + 23 + ...+ 22)



3. razred

. Neka je z1,x9, 3, ... niz rekurzivno zadan sa: 1 = 4;,41 = x122...¢, + 5. Nadi sve parove prirodnih
brojeva (a,b) takve da je x,x), potpun kvadrat.

. Na sjednici UN-a se nalazi 15n ljudi i govori se 5 jezika. Za svaki par jezika 6n ljudi govori oba jezika,
a za svaku trojku 3n. Dokazi da se svake dvije osobe na sjednici mogu razumjeti i da postoji jezik
kojim govori barem 10n ljudi.

. Neka je P sjeciste dijagonala konveksnog ¢etverokuta ABC' D u kojem vrijedi: AC'+ AD = BC' + BD.
Dokazi da simetrale kutova ZACB,/ADB i ZAP B prolate istom tockom.

. Neka su a,b i ¢ pozitivni realni brojevi za koje vrijedi: ab+ bc+ ca = 1. Dokazi da vrijedi nejednakost:

4 4 4 1
\f+6\/§b+\/\£§+6\/§c+\/\f+6\/§a§abc

4. razred

. Nadi sve funkcije f : R — R koje zadovoljavaju:
f(f@)+fy) + f(f(z)) =2f(z) +y, Vz,yeR

. Nadi sve prirodne brojeve b vece od 6 takve da je 5654; potencija prostog broja.

. Neka je k opisana kruznica trokutu AABC. Okomica iz C' na AB sijete ABu D ik u E, a simetrala
unutarnjeg kuta /BCA sijece ABu F ik uG. Pravei GD i HF redom sijeku kruznicu k u H i 1.
Dokazi: |AI| = |BE].

. Za prirodan broj n sa 7(n) definiramo broj prirodnih djelitelja od n, a sa ¢(n) definiramo broj prirodnih
brojeva manjih ili jednakih n koji su relativno prosti s n. Nadi sve prirodne brojeve s to¢no dva prosta
djelitelja koji zadovoljavaju jednadzbu: 7(¢(n)) = ¢(7(n)).



